
การประยุกต์ใช้ปริพนัธ์

การหาปริพนัธ์ สามารถถูกน ามาประยุกต์ใช้ได้ใน
ชีวิตประจ าว ัน ตัวอย่างเช่น งานทางด้านฟิสิกส์ 
วิ ศ ว ก ร ร ม ศ า ส ต ร์  ห รื อ แ ม้ แ ต่ ง า นท า ง ด้ า น 
วทิยาศาสตร์ท่ีเก่ียวขอ้งกบัส่ิงมีชีวติ

Applications of Integration





จงหาพืน้ทีใ่ต้กราฟของฟังก์ชัน               และอยู่เหนือแกน x
เม่ือ x อยู่ในช่วง [1,3]
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การหาพืน้ที่ระหว่างเส้นโค้ง

Area between Curves

การหาพื้นท่ีระหวา่งเสน้โคง้ เป็นการประยกุตข์อง
การหาปริพนัธ์จ ากดัเขต





จงหาพืน้ที่ของส่วนที่ล้อมรอบด้วยเส้นโค้ง 22y x= −

และเส้นตรง y x= −





การหาปริพนัธ์เชิงตัวเลข
(numerical integration)

ในบางคร้ัง อาจเป็นการยากท่ีจะประยุกต์ใช้การหา
ปริพนัธ์เพื่อหาพื้นท่ีใต้กราฟ แต่ด้วยแนวคิดของการ
ประยุกต์ใช้การหาปริพนัธ์ เราอาจหาค่าประมาณของ
พื้นท่ีใตก้ราฟของฟังกช์นัท่ีสนใจ โดยท่ีไม่จ าเป็นตอ้งหา
ปริพนัธ์กไ็ด ้ใชเ้พียงแค่การค านวณพื้นฐานเชิงตวัเลข



การหาปริพนัธ์โดยใชก้ฎส่ีเหล่ียมคางหมู
Integration by Trapezoidal Rule



แนวคิดหน่ึงในการหาพื้นท่ีใตก้ราฟท่ีสนใจ โดยการ
ใช้การหาพื้นที่ ส่ี เหลี่ยมคางหมู เข้ามาช่วยในการ
ค านวณ



จากตวัอยา่ง เราสามารถประมาณพื้นท่ีใตก้ราฟได ้คือ
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ส าหรับกรณีท่ีเราแบ่งช่วงในการประมาณค่าปริพนัธ์เท่า ๆ กนั
โดยท่ี 1 2 1 1nd x a x x b x −= − = − = = −

ไดว้า่

พื้นท่ี =



การประมาณพื้นท่ีใตก้ราฟของฟังกช์นั f(x) โดยใช้
พื้นท่ีส่ีเหล่ียมคางหมู เม่ือ
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( ) 0, [ , ]f x x a b 

ส าหรับกรณีท่ีเราแบ่งช่วงในการประมาณค่าปริพนัธ์เท่า ๆ กนั
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เม่ือ d คือ ความกวา้งของช่วงท่ีใชใ้นการประมาณค่าปริพนัธ์
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จงประมาณพื้นท่ีใตก้ราฟของเสน้โคง้ 23 2y x x= + −

เม่ือ                     โดยใชส่ี้เหล่ียมคางหมูช่วยในการหาพื้นท่ี[ 1,3]x −
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n = 4

d = 1



n = 8

d = 0.5



จงประมาณค่า (ก าหนดให ้n = 10)





n = 10

d = 0.1



การหาปริพนัธ์โดยใชก้ฎของ Simpson
Integration by Simpson’s Rule



การหาปริพนัธ์โดยใชก้ฎส่ีเหล่ียมคางหมู การหาปริพนัธ์โดยใชก้ฎของ Simpson

เสน้โคง้ก าลงัสอง
เสน้โคง้ก าลงัสอง

เสน้โคง้ก าลงัสอง



ทบทวนความจ า การประมาณค่าในช่วง (interpolation) ดว้ยพหุนามลากรองจ์
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สรุป
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เปรียบเทยีบ
การหาปริพนัธ์โดยใชก้ฎส่ีเหล่ียมคางหมู
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การหาปริพนัธ์โดยใชก้ฎ Simpson
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จงประมาณพื้นท่ีใตก้ราฟของเสน้โคง้ 23 2y x x= + −

เม่ือ                     โดยใชก้ฎของ Simpson ช่วยในการหาพื้นท่ี[ 1,3]x −

ก าหนดให ้m = 2

ก าหนดให ้m =4



m = 2

d = 1



m = 4

d = 0.5



จงประมาณค่า (ก าหนดให ้m = 5)



m = 5

d = 0.1
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