
การหารากของสมการ (Roots of the equations)

การหารากของสมการท าได้หลายวิธี เน้ือหาในส่วนน้ีต้องการ
น าเสนอวิธีท่ีอาจจะไม่ไดค้  าตอบท่ีเท่ียงตรงแต่มีค่าดีเพียงพอท่ีจะ
น าไปใชง้านได ้3 วธีิไดแ้ก่

1. วธีิแบ่งคร่ึง (bisection method)

2. วธีิท าซ ้ า (iterative method)

3. วิธีนิวตนั-ราฟสนั (Newton-Raphson method)



( ) 0f x =

รากของสมการ
(root of the equation.)
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รากของสมการ
(roots of the equation.)
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( ) 0f x =



รากของสมการ

รากของสมการ (roots of the equation)
คือ ค่า x0 ท่ีท าใหส้มการมีค่าเท่ากบั 0 

0( ) 0f x =



3 3xx =จงหารากของสมการ



ทฤษฎบีทค่าระหว่างกลาง (Intermediate Value Theorem)



การหาผลเฉลยของสมการโดยวธีิแบ่งคร่ึง (bisection method)



การท่ีเราจะใชว้ธีิแบ่งคร่ึงน้ีได ้เราตอ้งทราบก่อนวา่ฟังกช์นัท่ีอยู่

ในสมการมีความต่อเน่ือง (continuous)



ตวัอยา่งการหารากของสมการ

พิจารณาจากค่า x=1 และ x=2



จงหารากของสมการ

พิจารณาจากค่า x=2 และ x=3



จงหารากของสมการ

พิจารณาจากค่า x=-2 และ x=-3
ใหถู้กตอ้งถึงทศนิยมต าแหน่งท่ี 3



xx e−=จงหารากของสมการ



3 3xx =จงหารากของสมการ



การหาผลเฉลยของสมการโดยวธีิท าซ ้ า (iterative method)

https://metric.ma.ic.ac.uk/metric_public/numerical_me
thods/iteration/fixed_point_iteration.html



จงหารากของสมการ



เง่ือนไขทีว่ธีิท าซ ้า                             จะลู่เข้า คือ



จงหารากของสมการ
เม่ือทราบว่าผลเฉลยอยู่ในช่วง



จงหารากของสมการ
เม่ือทราบว่าผลเฉลยอยู่ในช่วง



จงหารากของสมการ

เม่ือทราบว่าผลเฉลยอยู่ในช่วง

โดยค าตอบต้องถูกต้องถงึทศนิยมต าแหน่งที ่3





จงหารากของสมการ

เม่ือทราบว่าผลเฉลยอยู่ในช่วงระหว่าง 1 ถงึ 

โดยค าตอบต้องถูกต้องถงึทศนิยมต าแหน่งที ่3



xx e−=จงหารากของสมการ โดยใช้วธีิการท าซ ้า
เม่ือทราบว่าผลเฉลยอยู่ในช่วงระหว่าง 0 ถงึ 1





วธีินิวตนั-ราฟสนั (Newton-Raphson method)



แนวคิด

𝑓′ 𝑎 =
𝑓 𝑏 − 𝑓 𝑎

𝑏 − 𝑎

(𝑎, 𝑓 𝑎 )

(𝑏, 𝑓 𝑏 )

𝑦 = 𝑓(𝑥)





การท่ีเราจะใชว้ธีินิวตนั-ราฟสนัได ้เราตอ้งทราบก่อนวา่

ฟังกช์นัท่ีอยูใ่นสมการหาอนุพนัธ์ได ้(differentiable)



จงหารากของสมการ โดยใช้วธีินิวตัน-ราฟสัน
โดยก าหนดให้ x0=1

2 2x =



จงหารากของสมการ โดยใช้วธีินิวตัน-ราฟสัน
โดยก าหนดให้ x0=1.5

3 1 0x x− − =



xx e−=จงหารากของสมการ โดยใช้วธีินิวตัน-ราฟสัน
โดยก าหนดให้ x0=1



sin
2

x
x =จงหารากของสมการ โดยใช้วธีินิวตัน-ราฟสัน

โดยก าหนดให้ x0= 2
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