
ความสมัพนัธ

ความสัมพันธ เปนเซตของคูอนัดับ 

{( , ) : , }R x y x X y Y= ∈ ∈

โดยที่สมาชิกในเซตดังกลาวมีรูปแบบบางอยาง



ตัวอยาง

ความสัมพันธเสนตรง ที่ผานจุด (0,0) และมีความชันเทากับ 1

{( , ) : }x y y x=

ความสัมพันธพาราโบลาหงายที่มีจุดยอดอยูที่จุด (0,0)

2{( , ) : }x y y x=



ตัวอยาง

ความสัมพันธวงรีที่มีจุดศูนยกลางอยูที่จุด (0,0) และตัดแกน x

ที่จุด (a,0) และ (-a,0) และ ตัดแกน y ที่จุด (0,b) และ (0,-b)

2 2

2 2{( , ) : 1}x yx y
a b

+ =

ความสัมพันธวงกลมที่มีจุดศูนยกลางอยูที่จุด (0,0) และมี

รัศมีเทากับ 1

2 2{( , ) : 1}x y x y+ =



ตัวอยาง

ความสัมพันธระหวางเวลาที่ใชโทรศัพทมือถือ เครือขาย

Vodafone x วินาที และ คาใชจาย y

ความสัมพันธระหวางการเอาใจใสตอเนื้อหาในหองเรียน

และคะแนนการสอบ



ตัวอยาง
{ , , }X a b c= { , , , , , }Y u v w x y z=
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{( , ), ( , ), ( , )}R a w a x b v=



ตัวอยาง
X =

Y =

X Y

{ตนเดือน, กลางเดือน, ปลายเดือน}

{        ,        ,        }

ตนเดอืน

กลางเดือน

ปลายเดือน

R =



พบวาในหลายๆ ครั้ง การเขยีนความสัมพันธในรูปแบบ

ของเซต เปนเรื่องยุงยาก สําหรบัความสัมพันธใด ที่

สามารถถูกบรรยายไดในรูปสมการ หรืออสมการ 

เรามักจะเขียนความสัมพันธอยางยอ ในรูปแบบของ

สมการหรืออสมการแทน เชน



ความสัมพันธเชิงเสน y mx c= +

ความสัมพันธวงกลม ( ) ( )2 2 2x h y k r− + − =

ความสัมพันธวงรี ( ) ( )2 2

2 2 1
x h y k

a b
− −

+ =

ความสัมพันธพาราโบลา
2( )y k m x h− = −

ความสัมพันธพหุนาม
1 0

n
ny a x a x a= + + +

ความสัมพันธไฮเปอรโบลา ( ) ( )2 2

2 2 1
x h y k

a b
− −

− =



กราฟของความสัมพันธ

เราสามารถนําความสัมพนัธมาเขียนเปนกราฟได

โดยเบื้องตน เราจะพิจารณากราฟในพิกัดฉาก หรอื 

มีอีกชื่อวาพิกัดคารทีเซียน (Cartesian Coordinates)



แนวความคิดของระบบพกิัดฉาก

เมื่อกลาวถึงพกิัด (x,y) ถา x เปนคาบวกจะหมายถึงจุดซึ่ง

หางจากจุดกําเนิด (0,0) ไปทางขวา เปนระยะทาง  หนวย

แตถา x เปนคาลบ พิกัดดังกลาวจะหมายถึง จุดซึ่งหางจาก

จุดกําเนิดไปทางซายเปนระยะทาง  หนวย และ 

ถา y มีคาเปนบวก จุดนั้นจะอยูเหนือจากเสนตรงแนวนอน 

ซึ่งผานจุด (0,0) เปนระยะ หนวย  และ ถา y มีคาเปนลบ 

จุดที่กลาวถึงจะอยูต่ํากวาเสนดังกลาว เปนระยะ  หนวย

x
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กราฟความสมัพันธที่นาสนใจ

1. ความสัมพันธเชิงเสน

y mx c= +
m และ c เปนจํานวนจริงใดๆ

เรียก m วา ความชัน (slope) ของเสนตรงที่เกิดจาก

ความสัมพันธเชิงเสน

และเรียก c วาจุดตัดแกน y ของเสนตรงที่เกิดจาก

ความสัมพันธเชิงเสน



การรางกราฟ

y x=



การรางกราฟ

2y x=



การรางกราฟ
1
2

y x=



การรางกราฟ

y x= −



การรางกราฟ

2y x= −



การรางกราฟ

1y x= +

ตัดแกน y คา x=?

ตัดแกน x คา y=?



การรางกราฟ

2y x= +

ตัดแกน y คา x=?

ตัดแกน x คา y=?



การรางกราฟ

1y x= −

ตัดแกน y คา x=?

ตัดแกน x คา y=?



การรางกราฟ

2 1y x= −

ตัดแกน y คา x=?

ตัดแกน x คา y=?



ตัวอยาง ถา y mx c= + เปนความสัมพันธเชิงเสน

โดยพบวาจุด (1,1) และ จุด (2,4) เปนจุดบนความสัมพันธ

ดังกลาวดวย จงหาความชันของเสนตรงที่เกิดจากความ

สัมพันธเชิงเสนดังกลาว และจุดตัดแกน x และแกน y



สังเกตวาบนเสนตรงเดียวกัน ความชันจะมีคาเทากันเสมอ

ดังนั้น ถาทราบจุด 2 จุดใดๆ บนเสนตรง เราสามารถหา

ความชันไดโดย

2 1

2 1

y ym
x x
−

=
−



จงหาความสัมพันธเชิงเสนของเสนตรงที่ผานจุด (1,1)

และจุด (3,0) พรอมรางกราฟของความสัมพันธดังกลาว



จงรางกราฟของความสัมพันธเชิงเสน y=-2 พรอมบอก

ความชันของเสนตรงดังกลาว



จงรางกราฟของความสัมพันธเชิงเสน x=1 พรอมบอก

ความชันของเสนตรงดังกลาว



2. ความสัมพันธพาราโบลา (parabola)

2( )y k m x h− = −

2( )x h m y k− = −

หรือ



2y mx= + 2y mx= −
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2( )y k m x h− = + −
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2( )y k m x h− = − −
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2x my= + 2x my= −
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2x y= 22x y= 21
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x y=



2( )x h m y k− = + − 2( )x h m y k− = − −
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จงรางกราฟของความสัมพันธพาราโบลา
22 ( 1)y x= − −

พรอมทั้งหาจดุตัดแกน x และ แกน y



ความหมายในเชิงเรขาคณิตของพาราโบลา

focus

directrix



3. ความสัมพันธวงกลม (circle)

2 2 2( ) ( )x h y k r− + − =
h และ k เปนจํานวนจริงใดๆ

r เปนจํานวนจริงบวกใดๆ

วงกลมคือเซตของจุดใดๆ  ที่มีระยะหางจากจุดที่

กําหนดเปนระยะทางเทากันเสมอ



สมการวงกลมที่มีจุดศูนยกลางทีจุ่ดกําเนิด และมีรัศมี r หนวย

2 2 2x y r+ =
ที่มาของสมการ
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2 2( 1) ( 1) 1x y− + − =



2 2( 2) ( 2) 2x y+ + − =



2 21( 3) ( ) 9 0
2

x y+ + − − =



2 2( 1) 1x y− + =วงกลม

ตัดแกน x และ แกน y ที่จุดใด



4. ความสัมพันธวงรี (ellipse)

2 2 2( ) ( )a x h b y k r− + − =

(ถา a=b กค็วามสัมพันธวงรีก็จะกลายเปนความ

 สัมพันธวงกลม)

โดยทั่วไปมักเขียนความสัมพันธวงรีในรูป
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จงรางกราฟของความสัมพันธวงรี
2 29( 1) 4( 2) 36x y− + + =

พรอมทั้งหาจดุตัดแกน x และ แกน y



ความหมายในเชิงเรขาคณิตของวงรี

x

y

F1 F2

P1(x,y)
P2(x,y)

P3(x,y)

F1P1+ P1F2= F1P2+ P2F2= F1P3+ P3F2



ไฮเปอรโบลา  คือเซตของจุดใดๆ  ที่มีผลตางของ

ระยะหางจากจุดดังกลาวไปยังจุดที่กําหนดสองจุด

เทากันเสมอ

x
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P3(x,y)

|F1P1-P1F2|= |F1P2-P2F2|= |F1P3- P3F2|
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พชีคณิตของฟงกชันและการยายแกน

พิจารณากราฟของความสัมพันธตอไปนี้
y x= 2y x= 4y x=



พิจารณากราฟของความสัมพันธตอไปนี้

y x= 1
2

y x= 0.1y x=



พิจารณากราฟของความสัมพันธตอไปนี้

y x= y x=− 0.1y x=− 10y x=−



พิจารณากราฟของความสัมพันธตอไปนี้

y x= 1 2y x− = − 1 2( 2)y x− = −



พิจารณากราฟของความสัมพันธตอไปนี้

2y x= 22y x= 21
2

y x=



พิจารณากราฟของความสัมพันธตอไปนี้

2y x= 22y x=− 21
2

y x=−



พิจารณากราฟของความสัมพันธตอไปนี้

2y x= 22 ( 3)y x− = + 22 2( 3)y x− = +



พิจารณากราฟของความสัมพันธตอไปนี้

2y x= 22 ( 3)y x− =− + 212 ( 3)
2

y x− =− +


